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Résumé : Nous montrons que le complexe de
Hochschild supérieur associe a un ensemble
simplicial pointé et connexe commute avec la
localisation des algébres commutatives sur un
corps de caractéristique nulle. Aprés avoir dé-
fini la cohomologie de Hochschild supérieure
d’'un schéma, nous généralisons la suite spec-
trale de Hodge, le théoréme HKR de Pira-
shvili, puis démontrons I'existence d’'une dé-
composition de Hodge pour la cohomologie
de Hochschild d’ordre supérieur d’'un schéma
lisse et séparé sur un corps de caractéristique
nulle. Nous montrons que cette définition et
la suite spectrale de Hodge coincident avec

la définition et la suite spectrale de Pirashvili
dans le cas des ensembles simpliciaux poin-
tés et connexes et des schémas affines. Nous
définissons également une structure de mo-
deéle sur la catégorie des modules sur un pré-
faisceau de CDGA pour donner une définition
équivalente de la cohomologie de Hochschild
d’ordre supérieur d’'un schéma séparé sur un
corps de caractéristique nulle a coefficients
dans un faisceau quasi-cohérent. Enfin, nous
généralisons le théoréme de Swan a la coho-
mologie de Hochschild des schémas séparés
Sur un corps.
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Abstract: We show that the Higher
Hochschild complex associated to a con-
nected pointed simplicial set commutes with
localization of commutative algebras over a
field of characteristic zero. After defining the
Higher Hochschild cohomology of a scheme,
we generalize the Hodge spectral sequence,
the HKR theorem of Pirashvili, and then show
that there exists a Hodge decomposition for
the higher order Hochschild cohomology of
a separated smooth scheme over a field of
characteristic zero. We show that this defini-
tion and the Hodge spectral sequence coin-

cide with the definition and the spectral se-
quence of Pirashvili in the case of connected
pointed simplicial sets and affine schemes.
We also define a model structure on the cat-
egory of modules over a presheaf of CDGA
to give an equivalent definition of the higher
order Hochschild cohomology of a separated
scheme over a field of characteristic zero with
coefficients in a quasi-coherent sheaf. Finally,
we generalize the theorem of Swan to the
Hochschild cohomology of separate schemes
over a field.
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